Krzysztof PETELCZYC

Uniwersytet w Biatymstoku

Instytut Matematyki, Zaktad Podstaw Geometrii

ul. Akademicka 2, 15-267, Biatystok

tel./ fax: 0-85 745 75 52, e-mail: kryzpet@math.weduw.pl

PARY MOBIUSA

Stowa kluczowe:konfiguracja Mobiusal -sympleks, przestraerzutowa, automorfizm.

Konfigurach Mdbiusa nazywa sikonfiguracg w 3-wymiarowej przestrzeni Euklidesowej zawiecaj dwa, wzajemnie w siebie wpisane i na
sobie opisane czwofoiany. Kady wierzchotek jednego czwaicianu ley nascianie (ptaszczsnie) drugiego czworeianu i vice versa. Taka konfiguracja
sklada s} z 8 punktow (wierzchotkéw) i 8 blokévidian) takichze kazdy blok zawiera 4 punkty i kaly punkt zawarty jest w 4 blokach.

Z [2] wiemy, ze istnieje pc 84 -konfiguracji, w ktorych co najwiej dwie sciany maj dwa punkty wspoélne, oraz dualnie: co najejydwa
punkty g wspolne dla dwockcian. Konfiguracje spetniage powy:szy warunek g doktadnie tymi, ktére zawiergajdwa wpisane w siebie wzajemnie i na
sobie opisane czworaty.

Tego typu konfiguragjmazna uogdlnt dla przestrzenil -wymiarowej rozwaajac dwa N -sympleksy zamiast czwaicianéw. Otrzymagw ten
sposéb struktyr nazywamyparg Mobiusa(jak w [1]) N -symplekséwub krécej N -parg Mébiusa Sposdb wpisania w siebie sympleksow (jak i cata
konstrukcja) daje sidobrze przedstawiw ujeciu kombinatorycznym. Rozvieny dwa roziczne N -elementowe zbiory A i B. Ut@amiamy wierzchotki

jednego z symplekséw z elementami zbioru A, oraarzghotki drugiego sympleksu z elementami zbiord\Bwczasscianom symplekséw odpowiadaj

(I’] —1) -elementowe podzbiory zbioréw A oraz B. Rozamy take permutag ¢ zbioru N -elementowego, ktéra przypisuje wierzchotki jednego

sympleksowscianom drugiego z nich. W efekcie otrzymujemy komaltoryczm konfiguracg, ktora oznaczamM (ng) -

W [4] dowiedzione zostalaie klasyczna konfiguracja Mébiusa (czM (4id) ) jest realizowalna w 3-wymiarowej przestrzeni o] wtedy i

tylko wtedy, gdy przestrzeta jest nad cialem przemiennym. W pracy [1] pokazae niezdegenerowane pary Mobiusa istniejprzestrzeniach rzutowych

nieparzystego wymiaru.

llos¢ parami nieizomorficznych konfigurach (n.9) odpowiada liczbie klas sprzonasci grupy Sn. Ustalamy przy jakich zaieniach
M () zawiera N -pary Mdébiusa réne od wyjciowej N -pary Mobiusa, ktéra okéea M ()" Co wkcej, okazuje si ze dla k<n k -para
M@obiusa mae by¢ podkonfiguraci w M (n.g) -

Z oryginalnej pracy Mdobiusa [3] wiemyge rzd grupy automorfizmow konfigurach (4id) wynosi 192. Wyznaczamy automorfizmy i ich

struktug grupows dla pozostatych konfiguracii tpr (n.g) -
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