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TWIERDZENIE WEYER'A

Jezeli pek stozkowych o czterech punktach podstawowych p*i, w n v (@5 b?, c%..)
przetniemy stozkowq Kk’ nie nalezqcq do tego peku, ale przechodzqca przez dwa z tych
czterech punktéw, to stozkowe peku p* (&%, b, ¢2..) wytng na niej inwolucyjny szereg
punktow rzedu Il po K> (A1A2, B1B,, C1Cs..)

Zauwazmy, ze gdy stozkowa k? przechodzi przez dwa punkty podstawowe, to $rodek
inwolucji O (punkt przecigcia si¢ prostycha=A|A,, b=B1B; , ...) lezy na przeciwleglym
boku czworokata zupelnego I, 11, 111, IV. (rys. 1)

Rys.1

To spostrzezenie mozemy wykorzysta¢ do rozwiazywania pewnych zadan w ktérych
wystepuja okregi lub peki okrggow.

Zadanie pierwsze.
Dany jest okrag k* oraz dwa dowolne punkty | i Il. Nalezy narysowaé okrag
przechodzacy przez punkty | i 1l istyczny do okregu K.

Rozwiazanie.

Wszystkie okregi przechodzace przez punkty 1 i Il tworza pek (p?) okregdw, ktorych
punktami podstawowymi sa punkty | i Il oraz punkty kolowe Q; i R; ( urojone parami
sprzezone). Pek ten na k? wycina inwolucje, ktorej srodek O musi lezeé na prostej 1= 1 1.
Dowolny okrag m? peku (p%) przecina dany okrag k*w punktach M; i M, prosta taczaca
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punkty M; i My przecina prosta 1 w punkcie O, ktory jest srodkiem inwolucji. Styczne a
i b z punktu O poprowadzone do okrggu 'S wyznaczaja na niej punkty A i B. Laczac punkt
A z Mg otrzymamy na prostej M. (symetralnej odcinka | 11') punkt M, ktory jest srodkiem
szukanego okrggu (podobnie postepujemy z punktem B ). Istnieja dwa rozwigzania tego
zadania (@ i b® ). (Rys. 2)

Rys. 2

Zadanie drugie
Dany jest okrag k® i punkty I
i ll. Przez punkty | i Il nalezy
poprowadzi¢ okrag a?, ktory
przecina dany okrag k* w sre-
dnicy.

Rozwiazanie.

W  podobny jak poprzednio
sposdéb wyznaczamy S$rodek inwolucji
O. taczac punkt O zpunktem My
(rodek okregu k%) otrzymujemy na nim
punkty Aj, Ay, ktore z punktami | i 1l
wyznaczaja szukany okrag. (Rys. 3)

Rys. 3
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Zadanie trzecie
Dany jest okrag a’ i prosta p. Prosta p. przecina a’ w punktach I; 1 l; (urojone
wlasciwe). Dany jest punkt B. Nalezy narysowaé okrag b®, ktory przechodzi przez
punkt B oraz punkty I; 1 Il;.

Rozwiazanie.

Srodek tego okregu M)y bedzie
lezat na prostej 1 prostopadtej
do prostej p. i przechodzacej
przez punkt M, (Srodek — a?).
Okrag a° i szukany okrag b?
wyznaczaja pek okregow (p%)
o punktach podstawowych I; lij
Qi 1 Ri. Przetnijmy ten pgk
dowolnym okregiem k* prze-
chodzacym przez punkt B. Pgk
(P wytnie na okregu K
inwolucje, ktorej $rodek lezy na
prostej p. Okrag K przecina
okrag a> w punktach A; i Aj.
Prosta taczaca te dwa punkty
przecina prosta p. w S$rodku
inwolucji O. Prosta laczaca
punkt O z punktem B przecina
okrag k* w punkcie B;.
Symetralna tego odcinka
przecina prosta | w punkcie Mp,
ktory jest $rodkiem szukanego Rys. 4
okregu (Rys. 4).

Zadanie czwarte
Dane dwa okregi a® i b® wyznaczaja pek okregéw (p?) o punktach podstawowych
Ii 1l; Qi R;. Na prostej 1= M, My przyjmujemy dowolny punkt M, ktory jest
srodkiem okrggu nalezacego do tego peku. Nalezy narysowac ten okrag.

Rozwiazanie.

Dowolny okrag k? przecina a®> w punktach A; Ay, za$ b® w punktach ByB,. Proste a i b
laczace te punkty przecinaja si¢ w punkcie O, ktory jest $rodkiem inwolucji jaka pek (p?)
wyznacza na okregu K. Z punktu O rysujemy prosta C prostopadla do prostej taczacej
punkt M¢ z punktem My ($rodek k7). Prosta ¢ przecina okrag k? w punktach C; i Co.
Rysujemy okrag ¢ o promieniu rownym M:C; (Rys. 5)
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WEYER'S THEOREM AND ITS APPLICATION TO SOLVE CERTAIN PROBLEMS

One of the important theorems concerning a bundle of conics is the one recognized as
Weyer's theorem, or a generalized second Desargues' theorem [ 1 ]. The theorem may be
expressed as follows.

Weyer's Theorem.
If a bundle of conics p2~,~, N (az, b2 2, ... ) with four base points 1, I, 111 and 1V
will be intersected with a conic K* which does not belong to the given bundle, but
which passes through the two out of four of the given base points, then the conics of a

bundle p? (8%, b?, ¢, .....) intersect with the conic K* at points of an involutory chain of
points of the second order k2 (A1 Az, B1B;, C1Cy, ...).

Let us notice that if a conic k? passes through the two out of four of the given base
points of a bundle of conics then the center of involution O (point of intersection of lines
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a=AA,, b= BB, ... ) lies in the opposite side of the quadrangle I, 11, 111, 1V. The last
property can be utilized to solve certain tasks on circles or bundles of circles. Let, for
example, be assumed that such a circle is to be constructed that passes through a given real
point and two imaginary points belonging to an optional line. Certain problems related to
Weyer's theorem are discussed in the paper.
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