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O PEWNEJ MODYFIKACJI RZUTU ZDEGENEROWANEGO

W pracy [4] prof. M. PALEJ zapropono-
wal pewna modyfikacje rzutowania w metodzie
Monge’a poprzez zastapienie rzutni pionowej T
prosta prostopadia p do rzutni poziomej m; (rys.
1). Rzut zdegenerowany A° punktu 4, bedacy
odpowiednikiem rzutu pionowego w metodzie
Monge’a, jest punktem przebicia rzutni poziomej
promieniem pionowo-rzutujacym, zatamanym w
punkcie przecigcia prostej p pod katem 45°. Rzut
poziomy punktu jest identyczny z rzutem
poziomym w metodzie Monge’a.

Zaproponowane przez prof. M.PALEJA
przeksztatcenie mozna poddac kolejne; modyfika-
Cjl poprzez rezygnacj¢ z poziomej  czescl
promienia rzutujacego. Promien rzutujacy dowol-

ny punkt 4 bedzie zatem prosta przechodzaca przez punkt A 1 przecinajaca prosta p pod
katem 45° (rys. 2). Takie okreSlenie promienia rzutujacego nie jest niestety jednoznaczne,
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przez dowolny punkt wiasciwy nie lezacy na prostej p przechodza zawsze dwie rdzne
proste tworzace z prosta p kat 45° (rys.3). Dokonajmy zatem kolejnej modyfikacji
przeksztalcenia poprzez przyjecie zatozenia, ze przez punkt przechodza dwa promienie
rzutujace. Ostatecznie otrzymujemy nastgpujaca definicj¢ rozwazanego odwzorowania, ktore
bedziemy dalej nazywac _rzutem osiowym:

DEFINICJA: Obrazami dowolnego punktu A nie nalezqcego do rzutni mw rgucie osiowym
nazywamy punkty przebicia A, i A, rzutni prostymi, przechodzqcymi przez punkt A i
tworzqcymi z prostq p kqty 45°.

Wprowadzone przeksztatcenie jest odwzorowaniem dwuobrazowym - dowolnemu
punktowi w potozeniu ogélnym odpowiadaja dwa rézne punkty. Oczywiscie mozliwe jest
rozpatrywanie przypadku ogolniejszego, w ktérym prosta p moze mie¢ dowolny kat z
ptaszczyzna rzutni m a promien rzutujacy dowolny kat z prosta p.

Zwrdémy uwage, ze promienie rzutujace punkty przestrzeni i przecinajace prosta p w
pewnym ustalonym punkcie tworzg powierzchnig¢ stozkowg obrotowa I, ktorej osig jest
prosta p. Kazdy z promieni rzutujacych musi by¢ rownolegly do jednej z tworzacych
powierzchni I'. Plaszczyzna o” przecina powierzchnie stozkowa I' w stozkowe) niewtasciwe;j
s*. Kazdy z promieni rzutujacych punkty przestrzeni przecina stozkowsg s* i prostg p, ogot
promieni rzutujacych tworzy zatem kongruencje prostych rzedu i klasy II.

Stozkowa s” 1 prosta p rozpatrywane lacznie tworza krzywa sko$na rzedu IIL
promienie rzutujace sa dwusiecznymu tej krzywej. Rzut punktdw przestrzeni z krzywej skosnej
nieznieksztatconej rzedu III byt rozpatrywany przez W.STANKIEWICZA [5] a przypadek
szczegblny, w ktorym krzywa rzedu III rozpada si¢ na stozkowa 1 przecinajaca jg w jednym
punkcie prostg byl badany przez B. GROCHOWSKIEGO [1] 1 AKOCHA [2]. W przypadku
ogdlnym jest to rzut IV stopnia, w ktérym obrazem krzywe) plaskiej stopnia n jest krzywa
ptaska stopnia 4n.

Rozpatrywany przypadek jest o tyle interesujacy, ze obrazem proste] w potozeniu
ogolnym jest krzywa plaska rzedu IV przypominajaca konchoide Nikomedesa. Wprowadzmy
uktad wspotrzednych prostokatnych tak, aby o$ z uktadu jednoczyta si¢ z prostg p. W tak
przyjetym uktadzie wspotrzednych obrazem punktu A o wspoirzednych (x, vy, z) beda punkty
A1 A; wspotrzednych:

Xz , z
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Jesh zalozymy, ze prosta a, ktorej obraz wyznaczamy, posiada réwnania x = p, z = ky+c, to
rownanie krzywej, bedacej jej obrazem, ma postac (we wspoirzednych biegunowych):

X

p= 4 i(kptan¢+c). Poréwnujac otrzymane rownanie z rownaniem konchoidy
cosQ

P
cos @
kp tan ¢ . Na rysunkach 4 - 6 zamieszczono trzy przyktady otrzymanych krzywych dla réznych
potozen prostych rzutowanych.

Nikomedesa p= * ¢ stwierdzamy, ze obydwa réwnania roznig si¢ tylko wyrazeniem
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ON SOME MODIFICATION OF THE DEGENERATED PROJECTION

The article presents a modification of the so-called degenerated projection, proposed
originally by M.Palej. The projector consists of the projection plane 7 and the straight line p
perpendicular to the plane m. The image of an arbitrary point 4 of space is constructed in the
following way. There are two projecting rays that pass through the point 4 and intersect the
straight line p, and include an angle 45° with p. The traces A; and A, of the projecting rays in
the plane  form images of the point 4 in the considered projection.
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