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O PEWNYM UZUPELNIENIU KONSTRUKCJI PAPIERKOWEJ ELIPSY

Konstrukcja papierkowa elipsy jest jednym z najczesciej uzywanych sposobow kreslenia

tej krzywej. Obok danych w zatozeniu srednic sprzezonych wymaga bowiem jednej tylko
dodatkowej prostej i nie pozostawia zbednych dla wyniku elementow pomocniczych Jest
przytaczana nieomal we wszystkich krajowych i obcojezycznych podrecznikach. Dziwi jednak
fakt, ze jak dotad, nie zostata ona wykorzystana w petnitj. ze nie zwrécono uwagi na
mozliwos¢ tatwego.pojawiajacego si¢ niejako na marginesie tej konstrukcji dodatkowego
uzupetnienia informacji o kreslonej elipsie - informacji ustalajacej kierunki jej os1.Niniejszy
przyczynek jest proba usunigcia tej luki.
‘ Niech dana bedzie para érednic sprzezonych elipsy AB
1 CD /rys.1/.Na prostej przechodzacej przez koniec jednej z
tych $rednic np. A prostopadle do pozostatej srednicy /CD/
odmierzmy po jednej i drugiej stronie punktu A potowe
srednicy CD tj.: /4 = A2 = @.ZauwaZmy,z’e proste O/ 1
02 to t.zw. ,,proste kierownicze” /1/, po ktorych slizgaja sie
odpowiednie punkty instrumentu” kreslacego krzywa
wedtug , kons:rukcji na sume” lub na rdznice” odcinkow
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Okazuje si¢,ze symetralne katow 7021 20/ pokrywaja
si¢ z osiami elipsy o $rednicach AB i CD . Tak wiec
konstruujac metoda papierkows elipse otrzyma¢ mozna
Rys. 1 natychmiast kierunki osi tej krzywej jako dwusieczne katow

utworzonych przez dwie proste kierownicze konstrukgji

papierkowe;.

Dowéd  stusznosci opisanej konstrukeji miesci si¢ w dowodach uzasadniajacych
petniejsze rozwazania dotyczace jednoczesnie diugosci osi. Tak np. w podreczniku /2/ Autor
wyprowadza go z relacji geometrycznych odwotujacych sie do wspotsrodkowych okregow
opisanych na osiach elipsy, natomiast w pracy /3/ podstawg dowodu sg zaleznosci wynikajace z
interpretacii elipsy jako rzutu rownolegtego okregu.

Wydaje sie nie od rzeczy
AU wspomnie¢ w tym miejscu o mozliwosci
wykorzystania w dowodzie niektorych
krajowych wynikow dotyczacych
przeksztatcen krzywych stopnia
drugiego.W szczegolnosci, w pracach
14/, /S/ wykazano, ze dla dowolnej
stozkowe] @ o srednicach sprzezonych
AB 1 CD /rys2/ istnieje taki zbior
punktow S, z ktérych rzuty tej stozkowe;
na plaszczyzng teCD tworza pek
okregow /punkty C i D sa punktami
Rys. 2 podstawowymi tego peku/ . Zbiér
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punktow S jest stozkowa o , ktorej jedna z Srednic jest AB . Jest oczywiste, ze jezeli @ jest
elipsa to do zbioru  § naleza takze dwa punkty niewtasciwe U1 )7 - istnieja bowiem rzuty
rownolegte przeprowadzajace elips¢ @ na okrag peku /okrag o srednicach CD i MN /.
Stozkowa o jest wigc hiperbola . Zauwazmy, ze punkty U, }~ to kierunki prostych
taczacych konce srednicy 4B stozkowej @ z koncami MN
W srednicy okregu sprzezonej z ('D. Kierunki te ustalaja
kierunki asymptot hiperboli ¢. Zinterpretujmy powyzsze
ustalenia na piaskim rysunku /rys.3/ rozumiejac, ze obydwie
stozkowe @ 1 o zostaty zrzutowane na plaszczyzne
rysunku W rysunku takim srednice A'B' i C'D’ sa
srednicami sprz¢zonymi elipsy - @, a kierunki B'M', B'N"
kierunkamt asymptot hiperboli - ¢ .

W pracach /5/, /6/ udowodniono, ze stozkowe @ i ¢
sq wspotosiowe. Wnosimy wiec, ze kierunki osi elipsy jako
identyczne z kierunkami osi hiperboli sa ustalone przez
dwusieczne katow utworzonych przez kierunki asymptot, tj.

Rys. 3 proste B'M ' i B'N " Jezeli potraktujemy rysunek 1 jako taki,

ktory powstaje z przesunigcia w rys.3 uktadu prostych

zaczepionych w punkcie B o wektor B0, otrzymamy opisang na wstepie konstrukcje, ktora
nalezato udowodnic¢.

Dodajmy jeszcze, ze w okreslonych sytuacjach moze nie byé bez znaczenia, iz
prezentowana metoda pozwala na znalezienie osi elipsy bez uzycia cyrkla /w potowieniu kata
mozna postuzy¢ si¢ prostymi rownoodlegtymi od jego ramion/, co w innych znanych
konstrukcjach /powinowactwo,metoda Ritza/ nie jest mozliwe.
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A SUPPLEMENT OF THE SO CALLED ‘PAPER CONSTRUCTION OF ELLIPSE’

Well known paper construction of ellipsse is completed. The author shows how to find
the direction of the axes of ellipses if a pair of conjugated diameters of this curve is given.
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