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KOMPUTEROWA ILUSTRACJA PEWNEGO
PRZEKSZTALCENIA

Artykut M.Paleja pt. "Dyskusja niektorych obrazow w elementarnym, zdegenerowanym
przeksztatceniu stopnia czwartego" prowokuje do rozwazenia mozliwosci badania przed-
stawionego przeksztatcenia za pomocg odpowiedniego programu komputerowego. Tak si¢ zto-
zylo ze w ramach tzw. badan wiasnych zajelam si¢ bardziej szczegdtowo programem
CABRI¥, ktorego pierwszej prezentacji w naszym srodowisku dokonat na III Konferencji
pt "Geometria 1 komputer" prof. S.Turnau. Poznawszy walory tego programu postanowitam
"powierzy¢" mu role ilustratora przeksztatcenia M Paleja. Konieczne byly oczywiscie
odpowiednie uzupetnienia menu tego programu, w szczegdlnoSci opracowanie bloku
makrokonstrukcji, ktore realizuja konstrukcje stozkowych (oparta na schemacie dziatan
rzutowych), a przede wszystkim stycznych do stozkowych spelniajacych odpowiednie,
narzucone warunki.

Mysle, ze program wywiazat si¢ nienagannie z natozonych nan warunkdéw, stworzyt
bowiem mozliwo$¢ ogladania ptynnie powstajacych krzywych stopnia drugiego jako obrazéow
pekoéw prostych w dowolnie wybranych potozeniach. Nie jest przy tym bez znaczenia, ze
korzystanie z tego programu nie wymaga praktycznie zadnych umiejetnosci postugiwania sie
sprzgtem komputerowym.

Wynikowe obrazy uzyskane z CABRI stanowi¢ moga, jak sadze, dobra ilustracje
artykutu (1). Przedstawiajac je ponizej w osobnej legendzie przedstawitam elementy
charakteryzujace baze przeksztatcenia oraz potozenia $rodka przeksztalcanego peku prostych
przy zachowaniu wprowadzonego w (1) systemu oznaczen.

Legenda:

Ponizsze wydruki ukazuja obrazy pekow prostych o srodku w punkcie wlasciwym lub
niewlasciwym, w elementarnym, zdegenerowanym przeksztatceniu stopnia czwartego, ktdrego
baza jest stozkowa oraz dwie styczne do niej o punkcie wspdlnym wiasciwym lub
niewlasciwym, na ktorych zastosowano ponizsze oznaczenia: -

® - stozkowa bazy,

sl, s2 - styczne do stozkowej bazy,

\%% - punkt przecigcia stycznych bazy (wierzchotek bazy),
p - srodek peku prostych,

m - jedna z prostych przeksztatcanego peku prostych,

M1,M2- punkty przeciecia prostej m z prostymi bazy sl is2,
ml,m2 - drugie styczne do stozkowej bazy poprowadzone z punktow M1 i M2,

M - obraz proste] m w zdegenerowanym przeksztalceniu stopnia czwartego,
T - obraz peku prostych.
Literatura:

(1)M.Palej: "Dyskusja niektorych obrazow w elementarnym zdegenerowanym przeksztatce-
niu stopnia czwartego"
* CAhiers de BRouillon Interactif
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Rys. 1. Stozkowa bazylf "©" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest pun-
ktem wiaSciwym potozonym na zewnatrz rozgraniczajacej hiperboli "v".
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Rys. 2. Stozkowg bazy "w" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest pun-

ktem wiasciwym potozonym wewnatrz rozgraniczajacej hiperboli "v".
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Rys. 3. Stozkowa bazy "o" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest pun-

ktem wtlasciwym potozonym na rozgraniczajacej hiperboli "v".
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Rys. 4 Stozkowa bazy "o" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" 1 "s2" jest
punktem wiasciwym. Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest punktem wia-

-sciwym, potozonym wewnatrz rozgraniczajacej hiperboli "v"; w srodku okregu bazy.
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Rys. 5 Stoz’ko)wa‘ bazy "o" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1,s2" jest punktem
wlasciwym. Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest punktem witasciwym, potoz-
onym na prostej taczacej punkty stycznosci stycznych z okregiem bazy - poza okregiem.
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Rys.6 Stozkowa bazy "o" jest okrag. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1, s2" jest punktem
wiasciwym. Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest punktem wiasciwym potozo-
T ,\nymnamgste:)iiatgza‘cej punkty stycznosci stycznych z okregiem bazy - wewnatrz okregu.
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Rys. 7. Stozkows bazy
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jestAokr,ag. Punkt "W" przeciecia stycznych bazy "s1" 1 "s2"
Jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztat
niewlasciwym

canego peku prostych "P" jest punktem
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Rys. 8. Stozkowa bazy "o"

jest okrag. Punkt "W" przeciecia stycznych bazy "s1" i "s2" jest
punktem niewfasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest punktem wia
-Sciwym potozonym poza prosta przechodz

acg przez punkt "W" i srodek okregu bazy.
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Rys. 9. Stozkowa bazy "o" jest okrag. Punkt "W" przeciecia stycznych bazy "s1"1"s2" jest
punktem niewta$ciwym . Srodek przeksztatc
wiasciwym potozonym na prostej przechodz

anego peku prostych "P" jest punktem
acej przez punkt "W" i $rodek okregu bazy.
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Rys. 10. Stozkowa bazy "o" jest okrag, Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem niewlasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest pun-
ktem niewlasciwym.

Rys. 11. Stozkowa bazy "o" jest elipsa. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" 1 "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" tez jest
punktem wiasciwym potozonym na zewnatrz elipsy "w".

Rys. 12. Stozkowa bazy "@" jest elipsa. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest pun-

ktem wiasciwym potozonym wewnatrz elipsy "o".
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Rys. 13. Stozkowa bazy "®" jest parabola. Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1" i "s2"
jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P" jest punktem
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Rys. 14. Stozkowa bazy "®" jest hiperbola, Punkt "W" przecigcia stycznych bazy "s1"
i "s2" jest punktem wiasciwym . Srodek przeksztatcanego peku prostych "P"
jest punktem wiasciwym.

COMPUTER ILLUSTRATION OF ONE PLANE TRANSFORMATION

By means of computer, using so-called CABRI-program there are examples of a plane
transformation (1) performed. In particular the image of straight lines are drawn when
changing the basis, which one conic (the most often a circle) and two it's distinguished tan-
gents consists.
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